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Opakovani |

Véta (12 Jordanova véta V 20.4.1)

Necht ¢ je Jordanova kfivka v C. Pak existuji souvislé mnoZiny Int ¢ (vnitfek
) a Exty (vnéjsek ) takové, Ze plati

(i) Int ¢ je omezend a Ext ¢ je neomezend

(ii) Int o U (¢) U Ext ¢ = C, pricemz mnoZiny na levé strané jsou po dvou
disjunktni

(iii) O(Intp) = I(Ext @) = (p).
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Necht ¢ je Jordanova kfivka v C. Pak existuji souvislé mnoZiny Int ¢ (vnitfek
) a Exty (vnéjsek ) takové, Ze plati

(i) Int ¢ je omezend a Ext ¢ je neomezend

(ii) Int o U (¢) U Ext ¢ = C, pricemz mnoZiny na levé strané jsou po dvou
disjunktni

(iii) O(Intp) = I(Ext @) = (p).

Definice (13 Jednoduse souvisla oblast D 20.4.2)

Oblast Q2 C C se nazyva jednoduse souvisla, jestlize pro kazdou Jordanovu

kiivku @: [0,1] — Q existuje spojita funkce H: [0,1]*> — Q a bod z € Q takovy,

Ze

H(t,0) = ¢(t) pro vechna t € [0,1], H(0,s) = H(1,s) pro viechna s € [0,1]
a H(t,1)=2z proviechnat € [0,1].
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Véta (13 Cauchyova véta (prvni verze) V 20.4.3)

Necht ¢ je reguldrni Jordanova po &dstech C'-kfivka v C, funkce f: C — C je
spojita na Int ¢ a holomorfni na Int . Pak

/ f(z)dz=0.




19.4 Cauchyova véta, komplexni logaritmus |

Tvrzeni (1 Cauchyova véta pro trojuhelnik T 20.4.4)

Necht M C C je uzavreny nedegenerovany trojihelnik a f: C — C je
holomorfni na néjaké oteviené mnoziné Q2 C C splriujici M C Q. Necht ¢ je
reguldrni Jordanova po &dstech C'-kfivka parametrizujici OM. Pak

/ f(z)dz = 0.
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Necht M C C je uzavreny nedegenerovany trojihelnik a f: C — C je
holomorfni na néjaké oteviené mnoziné Q2 C C splriujici M C Q. Necht ¢ je
reguldrni Jordanova po &dstech C'-kfivka parametrizujici OM. Pak

/ f(z)dz = 0.

Véta (14 Cauchyova véta (druhd verze) V 20.4.5)

Necht Q C C je jednoduse souvisld oblast a f: C — C je holomorfni v . Pak
pro kaZdou uzavienou po Eastech C'-kfivku o spliiujici () C Q plati

/ f(z)dz = 0.
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Dasledek (4 Existence primitivni funkce pro holomorfni funkce Ds 20.4.6)

Necht Q2 C C je jednoduse souvisld oblast a f: C — C je holomorfni na €. Pak
md f na Q primitivni funkci.
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Necht Q2 C C je jednoduse souvisld oblast a f: C — C je holomorfni na €. Pak
ma f na Q primitivni funkci.

Véta (15 Cauchyova véta (treti verze) V 20.4.7)

Necht k € N a p, @1, ..., gk jsou reguldrni Jordanovy po &dstech C*-kfivky
v C, pro které plati

Inty; U (p;) C Intp pro vsechna j € {1,..., k},

(Int; U (@) N (Intp; U {p;)) =0 kdykoliv i # j

a vSechny uvedené krivky jsou obihdny ve stejném smyslu. Polozme
Q:=lInty)\ Ujle(lnt ©j U {(gj)). Necht funkce f: C — C je holomorfni na Q a

spojitd na Q. Pak

/‘Pf(z)dzi/w f(z)dz.
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Véta (16 O komplexnim logaritmu V 20.4.8)

Necht Q C C je jednoduse souvisld oblast, 1 € Q a 0 ¢ Q. Potom je v oblasti
Q definovand funkce logg splriujici

(i) €527 = z na Q

(ii) logg, je holomorfni na Q

(iii) existuje § € (0,1) takové, Ze logg r = log r (napravo je redlny logaritmus)
pro véechna r € (1 —6,1+9).



