Priklad A1l. Je ddna funkce

flr,y) =23y

(a) urcete definiéni obor a zduvodnéte podrobné, ze je v ném funkce f
spojita

(b) vypocitejte — piimo z definice — derivaci f ve sméru vektoru (1,2) v
bodeé (z,y) = (2,1)

(c) urcete totalni diferencidl funkce f v pocatku

(ndvod: nejprve spocitejte %(O, 0) a 2—5(0, 0))

(d) je g—’; spojita v pocatku a proc?

Piiklad A2. Dokazte, ze na zakladé véty o implicitni funkci urcuji rovnice

20 + 2z + 22 =0
23+ 20y +32=0
v okoli bodu (z,y,z) = (1,1, —1) dvojici hladkych funkei y = Y (z) a z =

Z(x).
Spocitejte Y'(1) a Z'(1).



Pfriklad B1. Je ddna funkce

In(1+2*+y?) .
flz,y) = 227 1 AP —sinx,

kde A > 0 je parametr.
(a) ukazte, ze f je definovdna vSude mimo pocatek

(b) zvolte hodnotu A, pro niz existujte lim g )—(0,0) f (2, y)

(navod: spocitejte nejprve limity ve sméru souradnych os.)

(¢) funkei v pocdtku dodefinujte vyse nalezenou limitou a najdéte v po¢atku
jeji parcidlni derivace [upravné zaddni; — diferencial beztak skoro nikdo
nespocetl...]

Priklad B2. Dokazte, ze na zdkladé véty o implicitni funkci urcuje rovnice
ryz —axy +2yz —4rz =0

v okoli bodu ( ) (1,2,1) hladkou funkci z = Z(z,y).
Spocitejte 2Z(1, ) (1, 2).



