ABSOLUTNI SPOJITOST

1. Funkce f(x) se nazve absolutné spojita v I, jestlize pro kazdé e > 0 existuje
0 > 0 takové, ze

Z|f(bi)_f(ai)| <e,

kde (a;, b;) jsou libovolné disjunktni intervaly v I, spliiujici

n

> (bi—a;) <4,

i=1
Znacime f € AC(I).

2. Dokazte:

(a) absolutné spojita funkce je spojita

(b) Lipchitzovska funkce, C* funkce je absolutné spojita

(c) absolutné spojita funkce (na omezeném intervalu) mé konecnou variaci

3. Dokazte:

(a) f, g€ AC(I) = [y, fg € AC()

(b) fe AC(I), g€ AC(J), f: I —J = go fe AC(I)
(c) f, g€ AC(I) = |f|, max{f, g}, min{f,g} € AC(I)

4. Absolutné spojita funkce se da napsat jako rozdil dvou absolutné spojitych,
neklesajicich funkci.

Navody.

2(a) n=1.

2(b) Volte 6 = /L, kde L je Lipchitzovska konstanta; C' = Lipschitzov-
ska

2(c) Disledek 4.

3(a) Viz druhy pfiklad série 6.

3(b) pfimocary dikaz

3(c) pro |f| pouziji nerovnost ||A| — |B|| < |A — B|; dale max{A, B} lze
vyjadfit pomoci | - |

4. Viz analogické tvrzeni pro BV funkce — sta¢i uvazit, ze neurcita variace
absolutné spojité funkce je opét absolutné spojité.



