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(D [Exercise 3.] Necht ABC je pravotihly trojihelnik. Dokazte, ze prepona je striktné dels{
nez libovolna odvésna.

2) [Exercise 6.] Necht X je prostor vSech spojitych funkef na intervalu I = [a, b]. Ukazte,
ze

b
I = [ 1@l da
je norma.
3 [Exercise 18.] Necht (M, d) je ultrametricky prostor. Oznac¢me
B(z,r) ={y € M; d(z,y) <r}

kouli o stfedu = a poloméru r > 0. Ukazte, ze pro libovolné z € B(zx,r) je B(z,r) = B(z,1).
@ [podle Exercise 13.] Necht X je vektorovy prostor se skaldrnim souc¢inem, necht ||z|| =
V/(z, ) je piislusnd norma. Ukazte, pro dané a, b € X je ¢ = (a + b)/2 jediny bod,

vyhovujici podmince [ja — ¢|| = ||b — ¢|| = ||a — b||/2.

() Ktery z nésledujicich predpisu uréuje metriku v R? Dokazte nebo vyvratte.
(i) d(z,y) = (v = y)*

(i) d(z,y) = v/|z —y|

(ili) d(z,y) = exp(z —y) — 1

Viz téz napovédu na strané 2.



ad 1) PouZijte poucky elementdrni geometrie.

ad 2) Uvazte, Ze |f(x)+g(x)| < |f(x)|+]|g(z)| plati pro kazdé x € I pevné a uzijte vlastnosti
(Riemannova) integrdlu.

ad 3) Viz Proposition 17 a jeho dukaz.

ad 4) BUNO (bez ijmy na obecnosti) a+b =0 (pro¢ to lze?) Pracujte se ctverci norem a
uZigte vlastnosti skaldrniho soucinu.



