Série 6 - termin ¢tvrtek 10. dubna 2025

(D Necht tada )", a; konverguje. Ukazte, ze potom a, — 0 a také b, := Y~ . — 0 pro
n — 00.

2) Rozhodnéte (a také oduvodnéte), zda konverguji nasledujici rady:
(i) 22 1/k
(i) >, 1/k
(iii) 3, sin(kr/100)
)

*(iv klf—ip, kde p € R je parametr.

3) Je ddna funkce ¢ : t — (x,y) predpisem

o(t) = %Z w@;k )
u(t) = %Z w(32k+ t)

kde pomocna funkce v je definovana jako

0, wel0,1/3]
P(u) =< 3u—1, wue(1/3,2/3)
1, uel2/3,1]

a déle je sudd a 2-periodickd. (Viz téz obrézek.)

Na cviceni bylo ukdzdno, Ze ¢ : R — R? je spojita.
Ukazte, Ze ¢ zobrazuje interval [0, 1] na ¢tverec [0, 1]?. Podrobnéji, ukazte ze:

(i) prot € [0,1] je z(t), y(t) € [0,1]

(ii) pro kazdou dvojici z, y € [0, 1] existuje ¢t € [0, 1] takové, ze p(t) = (z,y).
@ Je déna funkce

n/2—x, x€(0,m)

f) = {—ZE—?T/2, z € (—m,0)

Nacrtnéte jeji graf v intervalu (—m, ) a spocitejte Fourierovy koeficienty.

Viz téz napovédu na strané 2.



ad 1) Oznacme s, := »_,;_,. Potom z konvergence fady vime, ze s, .... Vyjadiete a,, b,
pomoci s,,.

ad 3) z (a podobné y) lze napsat ve dvojkovém rozvoji x = > :° x;/2', kde x; € {0,1}. Ve
trojkovém rozvoji t = Y oo, t;/3", kde t; € {0,1,2}. Jak souvis{ ¢(t) s éfslici ¢,?

ad 4) a, =0 (proc?)



