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(D Necht f(z) :[0,27] — R je hladkd funkce. Dokazte tzv. Poincarého nerovnost
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kde f = % 027r f(z)dz. Pro jaké funkce nastavé rovnost?

) [Exercise 11, Lec 8] Ukazte, ze

) [Exercise 12, Lec 8] Ukazte slabsi verzi Stirlingova odhadu, tj.
S(n) = nlogn —n+ O(logn) n— oo
kde S(n) = log(n!).

@ [Zobecnéni Ex 14, Lec 8]. Necht a = (ai,...,a,), b = (by,...,b,) € R™ jsou dané
vektory, splnujici

Ha”oo:max{|aj|, jzl,...,n}SA (1)

Iblly =" 16,1 < B (2)
j=1

Ukazte, ze plati odhad
‘(a, b>’ < AB

kde (a,b) =" a;b;.

j=1

Viz téz napovédu na strané 2.



ad 1) Piedpokladejte, ze f(z) lze napsat jako soucet Fourierovy fady. Uvazte vztah k f a
také k radé pro f’(z). Pomoci Parsevalovy rovnosti reformulujte problém v terminech
koeficientu ay, by.

ad 3) Odhadnéte S(n) = 37, logj pomoci integralu funkce log(z) na vhodném intervalu.
Ideélné, odvod'te rigorézni horni a dolni odhady.

ad 4) Uvazte, ze |a;b;] < Alb;| pro kazdé j.



