5 Elementarni funkce

Véta 5.1 (zavedeni logaritmu). Existuje prave jedna funkce (znaCimeji log a nazyvameji priroze-
nym logaritmem), ktera ma tyto viastnosti:

(L1) D(log) = (0,+00) anatomto intervalu je log rostouci,

(L2) Vz,y € ((), +00) : logzy = logx + logy,

=1.

Definice. Exponenualm funkci budeme rozumét funkci inverzni k funkci log. Budeme ji znaCit
symbolem exp.

Definice. Necht a,b € R, a > 0. Obecnou mocninu « definujeme jako
a® = exp(bloga).

Véta 5.2 (zavedeni funkci sinus a kosinus). Existuje prave jedno kladné realné €islo (budeme ho
znacit ) a prave jedna dvojice funkci sinus (sin) a kosinus (cos), které maji nasledujici viastnosti:
(G1) D(sin) = D(cos) = R,
(G2) provdechnaz,y € R plati

sin(z +y) = sinx - cosy + cos x - siny,

cos(x +y) = cosx - cosy — sinx - siny,

sin(—z) = —sinz, cos(—x) = cosw,

(GI) sinjerostouci na [0, 37, sin0 = 0, sin(37) = 1,

=1.
Definice. Funkc:| tangens znaCime tg a definujeme predpisem
sin
tgxr =
COS T

pro kazdé reané x, pro néz ma zlomek smyd, tj.
D(tg) ={x e R; v # 2k + 1)7r/2, k € Z}.

Symbolem cotg budeme znatit funkci kotangens, kteraje definovananamnoziné D(cotg) = {z €
R; = # kn, k € Z} predpisem

COsS ™

cotgr = ——.
S x

Definice (zavedeni cyklometrickych funkci). Cyklometrickymi funkcemi budemerozumeét funkce
arkussinus (arcsin), arkuskosinus (arccos), arkustangens (arctg), arkuskotangens (arccotg),

které jsou definovany takto

( ;
arccos = (cos [jo,n) ",

(tglz,2))7"
arccotg = (cotg |(o,x)

arctg =

Véta 5.3. Funkce log, exp, sin, cos, tg, cotg, arcsin, arccos, arctg a arccotg jSou Spojité na svych
definicnich oborech.



