Cviceni k prednasce Geometrie 1
Resenf
Cviceni 6, verze ze dne 10. listopadu 2021
6 Krivkovy integral
Cile cviceni a DU:

e Naucit se pocitat a aplikovat kiivkovy integral prvniho a druhého druhu.

Priklady:

Uloha 6.1. Spoctéte délku kiivky c(t) = [t —sint, 1 —cost,4cos ] na intervalu t €
(0, 2m).

Regent. 8\/§
Uloha 6.2. Spoctéte délku asteroidy c(t) = [acos®¢, asin®¢] na intervalu ¢ € (0, Z).
3a

Reseni. 5

Uloha 6.3. Vypoététe kiivkovy integral 1. druhu

/]x\ds,

kde c je parabola y = 22, x € (—1,1).
Reseni. 1(57 — 1)

Uloha 6.4. Vypoététe kiivkovy integral 2. druhu

/(a —y)dz + xdy,

kde c(t) je cykloida c(t) = [a(t — sint),a(1l — cost)], t € (0,27).
Reseni. —47ma?

Uloha 6.5. Spoctéte kiivkovy integral 2. druhu

2 2
c T3 +ys3 T3 +y

wlut
wlot

kde ¢ je kiivka 23 +y3 =1 od [0,1] do [1,0].

Reseni. —3% parametrizace c(t) = [sin®¢,cos®¢], ¢ € [0, ]

1



Uloha 6.6. Pomoci Greenovy véty spoctéte kitvkovy integral

/ (& + y)dz — (z — y)dy,

kde c je kladné orientovana elipsa "5—3 + Z—j =1,a>0,b>0.
Reseni. —2mab

Uloha 6.7. Uréete obsah plochy ohranicené kiivkou c(t) = [Sin t, %], kde t € (—m, 7).

ResSeni. 27

Uloha 6.8. (*) Jaky obsah mé plocha, kterou muize spéast koza pfivazana na provazu o
délce L k mohutnému stromu, ktery ma kmen o kruhovém prifezu s polomérem a, L < 7a.
Misto, kde je provaz pfivazany ke stromu se nehybe.

D ot LS wL?
ResSeni. =+ 5

Uloha 6.9. (*) Vyjadiete obsah pravidelného n-tihelniku, ktery mé piedepsany obvod /.
Studujte jak se tento obsah chova pro n — oc.

n Y rd 2 P ard v 2
ResSeni. A = 45—,” blizi se monotonné zdola k £.
ntan 7 4T



