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Př́ıklad 1. (5 bod̊u) Pro n ∈ N uvažujme funkci fn(x) = n2x−4e−
n
x .

(i) Od̊uvodněte měřitelnost funkce fn na (1,∞).
(ii) Od̊uvodněte, proč

∫∞
1 fn(x) dx existuje.

(iii) Pro každé x ∈ (1,∞) spočtěte limn→∞ fn(x).
(iv) Spočtěte limn→∞

∫∞
1 fn(x) dx.

Př́ıklad 2. (5 bod̊u) Uvažujme funkci f(x) =
√
x log x
1−x2 .

(i) Od̊uvodněte měřitelnost funkce f na (0, 1).

(ii) Od̊uvodněte, proč
∫ 1
0 f(x) dx existuje.

(iii) Vyjádřete
∫ 1
0 f(x) dx jako součet řady reálných č́ısel.

Př́ıklad 3. (bonus) Necht’ fn je posloupnost nezáporných měřitelných funkćı na (0, 1) splňuj́ıćı

limn→∞
∫ 1
0 fn(x) dx = 0. Muśı potom platit limn→∞ fn(x) = 0 pro s.v. x ∈ (0, 1)?


