Linearni algebra pro fyziky - ZS 10/11

Pocetni test - vzor

1. Linearn{ zobrazeni f : P?(R) — P!(R) je ddno ptedpisem [f(p)](z) = p/(x + 1) — 2p”(x). Kanonickou baz{
prostoru P¥(R) myslime mnozinu {1,x, ..., z*}.

(a) Najdéte matici zobrazeni f vzhledem ke kanonickym bazim prostori P%(R) a P!(R). (1b)

(b) Najdéte matici f vzhledem k bazi B = {2% — 1,22 + 1,2} prostoru P?(R) a bézi B’ = {3z + 1,2z + 1}
prostoru P1(R). (2b)

(c) Soutadnice polynomu p € P%(R) vzhledem k bazi B jsou (1,—2,1). Napiste polynom f(p). (1b)
(d) Urcete jadro a hodnost homomorfismu f. (1b)
2. Uvazujme soustavu rovnic s rozsifenou matici
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(a) Urcete vSechna a € R, pro néz m4 tato soustava pravé jedno feseni. (1b)
(b) Najdéte feseni pro a z predchoziho bodu. (1b)

(¢) Urcete vSechna a € R, pro néz soustava namd zadné feseni. (1b)

d) Pro vsechna ostatni a € R najdéte vSechna feseni soustavy. (2b)

(
3. V prostoru R® se standardnim skaldrnim souéinem uvazujme podprostor
W ={(1,1,1,1),(3,0,0,1), (4,-1,3,-2))

(a) Najdéte néjakou ortogondlni bazi W. (2b)

(b) Najdéte néjakou bazi ortogondlniho doplnku W. (1b)

(c) Najdéte néjakou ortonormalni bazi R® obsahujici bazi z prvniho bodu. (1b)
)

(d) Napiste matici ortogonélni projekce Py : R® — R® na podprostor W vzhledem ke kanonickym bazim.
(1b)



