Variace na invarianci

Ulohy na téma Limitni mnoziny Kleinovych grup

. (1b) Ukazte, ze maebiovské transformace zachovévaji mnozinu vsech kruznic
a piimek v C.

. (1b) Ukazte, ze pro moebiovskou transformaci

az+b
T =
(2) cz+d
plati
|z —w|
T(z)—-T =
T(2) — T(w)| oo T dljcw 1 d

. (1b) Necht z1,22,23 € C jsou tfi rizné body a wy,ws, w3 € C jsou tii
ruzné body. Dokazte, Zze existuje pravé jedna moebiovskd transformace,
pro kterou f(z;) =w; proi=1,2,3.

. (2b) Dokazte, ze volnd grupa generovand maticemi
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je rovna grupé

{(f Cs] >pa5€22+1,q,7’622,p5qr_1}

. (1b) Ukazte, ze trajektorie bodu vzhledem k loxodromickému zobrazeni
T(z) = kz je spirdla, jejiz thel vudi kruznicim se stfedem v nule je kon-
stantni.

. (1b) Ukazte, ze pro libovolné dva kruhy v roviné existuje maebiovska trans-
formace, ktera zobrazuje vnitiek jednoho na vnéjsek druhého.

. (1b) Najdéte meebiovské zobrazeni K, které zobrazuje bod 0 na bod —1,
bod oo na bod 1 a bod 1 na bod —i, tzv. Cayleyho zobrazeni. Dokazte, ze
K3 = Id. Dokazte, ze

K SL(2,R) K~!' = SU(1,1),

s ={( % 4 ) P =1

. (2b) Odvod’te Markovovu identitu, tj. Ze pro a,b € SL(2,C) plati
Traba™'b~! = (Tra)® + (Trb)* + (Trab)® — TraTrbTrab — 2

. (2b) Odvod'te vzorce pro hyperbolickou stereografickou projekci mezi jed-
notkovym diskem a polovinou dvojdilného hyperboloidu. Ukazte, ze stereo-
graficka projekce zobrazuje fezy hyperboloidu rovinami jdoucimi po¢atkem
na hyperbolické ptimky a naopak.



