ZKOUSKOVA PISEMKA Z MATEMATICKE ANALYZY 3,7S 2022-23
PISEMKA CISLO 1, VERZE 2023

(1)(16 bodi) Naleznéte maximdlni feSeni soustavy

2 2 4
yY=12 2 1|y, prokteré plat y(0,0,0) ={1,2,3).
-2 -2 -2

(2)(16 bodti) UvaZujte rovnice

arctan(z® + y) + tan(u +3?) + v = —Z,
sin(zv) + e*1¥ =1,
Ukaite, Ze tyto rovnice definuji na jistém okolf bodu [0, 1] funkce [z,y] — u(z,y) a
[z,y] = v(z, y), které spliiujf u(0,1) = —1, v(0,1) = 0.
Necht H(z,y) = [(u(z,y))? cos(v(z,y))]. Ukazte, 7e H'(0,1) existuje a naleznite
jeji reprezentujici matici v tomto bodg.

(3)(16 bodd) Necht f(z,y) = x +ya M = {[z,y] € R?: 23 + ¢3 — 2zy < 0,z > 0,y > 0}.
Naleznéte sup f(M) ainf f(M).

(4)(12 bodit) Pro funkei f: R — R oznatme graf funkce f jako G(f) = {[z,y] € R?: y = f(z)}.
(a) Dokazte, Ze je-li f spojitd na R, je G(f) uzaviend mnoZina v R2.
(b) Dokazte, Ze je-li f: R — [0, 1] takov4, e G(f) je uzavfend mnoZina v R x [0,1], je
f spojité.
(c) Naleznéte f: R — R nespojitou takovou, ¥ G(f) je uzaviend mno¥ina v R2.
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