Doméci tlohy 4.
odevzdat do 14.5. 12:20 (na zacatku proseminéie)

Ukoly miiZete Tesit ve dvojici, v takovém piipadé odevzdavejte jedno feSeni se dvéma
podpisy. Oba uvedte prezdivku, pod kterou uvidite vysledky na webu.

1. (6 bodt) Necht R je obor integrity. Dokazte, Ze R je OIHI pravé tehdy, kdyz na R
existuje Dedekindova—Hasseho norma.

2. (4 body) a) Ukazte, ze pro komaximalni idedly I, J v oboru integrity hlavnich idealt
plati IJ = I N J. b) Naleznéte komutativni okruh R a komaximdlni idedly I, J takové,
zelJ#1NJ.

3. (7 bodit) Af R = Z[*4=2]. Dokazte, Ze v : R — Ny definované vztahem v(r) = ||r||>
je Dedekindova—Hasseho norma na R.

Népovéda: pokud pro a # 0 # b, kde b { a, dokazujete existenci p,q € R takovych,
ze 0 < ||gp — bg|| < 1, Ize BUNO (po pfipadné substituci ' = a — bt, kde t € R je
vhodné zvoleno) predpokladat, Ze imaginarni ¢ast komplexniho ¢isla a/b lezi v intervalu
(%ﬁ, @]. Diskutujte ptipady, kdy je tato imaginarni ¢ast dokonce v intervalu <%57 \/73)
a kdy je vné.

4. (3 body) Necht S < T je rozsifeni téles, kde T' je algebraicky uzaviené. Ukazte, Ze
potom U = {t € T’; t je algebraicky prvek nad S} je algebraicky uzaveér télesa S.



