DETERMINANTY (3. &st)

Priklad 1. Odivodnéte nasledujici rovnosti determinanti nad polem realnych ¢i-

sel R:

a e 2a+dbe—Tj+0 J a e o jJ
) b f 2045f-Tk+p k| _|b f p k
c g 2c+59—Tl+q l c g q 1|’
d h 2d+>d5h—Tm+r m d h r m
a b c a d g
b) a+d b+e c+f |=|b e hl,
a+d+qg b+e+h c+f+7 c f g
a+9 —a—9+4+7d—->5g9 3d a+9 g d
c) b+9 —b—-9+T7e—>5h 3e |=-15b+9 h e
c+9 —c—947f—-55 3f c+9 57 f

Priklad 2. Vypocitejte nasledujici determinanty radu 7 nad polem realnych ¢isel R:

0 a aaa a a 0 a aaa a a
a 0 a a a a a a 0 a a a a a
a a 0 a a a a a a 0 a a a a
a)la a a a a a a |, b)la a a 0 a a a
a a a a 0 a a a a a a 0 a a
a a a a a 0 a a a a a a 0 a
a a a a a a 0 a a a a a a 0

Piiklad 3x.! Vypocitejte nésledujici determinanty fadu n nad okruhem celych &-

sel Z:
12 2 p b a a a ‘Syo 88
2 2 2 p b a a 053'00
a) |2 2 3 2|1, b)|la a b al, c) ' ,
.............................. 00 0 r g
2 2 2 n a a a b y 00 0

! Priklady oznacené hvézdickou #, tj. piiklady 3 a 4, jsou prevzaty ze sbirky tloh Be¢var, J.:
Vektorové prostory II1., SPN, Praha, 1982.



I+zy wy2 o0 Tuyn
q) Lol L+ 2oy, ... ToYn

a 0 0 . 0 b
0 a 0 . b 0
00 a . 00
0O b0 ... a0
b 00 ... 0 a

Piiklad 5. Podle definice vypocitejte nasledujici determinanty nad oborem integrity
celych ¢isel Z (v piipadé b) je n > 5):

1 2 3 .. n—1 n
00071 0 0 0 n-1
8 0254 3 0 0 0 n-—2
a) |1 28 7 6], b) _
00030 . . L e .
n n—1n—-2 ... 2 1

Priiklad 6. Vypocitejte det AB a det BA, jsou-li matice

2 01 1 6 5
A=16 7 8 a B=1|2 5 2
1 2 3 2 21

maticemi nad okruhem Zq.

Piiklad 7. Podle definice determinantu (zde se jedna o determinant nad polem
realnych ¢éisel R) zjistéte koeficienty u z* a u 2® v polynomu

T 2 x 1
3 = x -1
4 -2 1
1 2 3 =x



VYSLEDKY:

Priklad 2. a) a”, b) 6a”

Priklad 3. a) —2(n —2)!, b) [(n — 1)a + b](b — a)" !, ¢) 2™ + (=1)"Ty",
d) 14 z1y1 + Zayo + ... + Tuln

Priklad 4. (a® — b?)"

Piiklad 5. a) 48, b) 0

Priklad 6. det AB =det BA=5

Priklad 7. 2% — 223 + - -
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