Komplexni analyza a transformace 2024 /2025

Domaéaci dkol 4

Uloha 1. Spoctéte

cos(2® + 5z + 2)

kde C je kladné orientovand hranice trojihelnika 0, 1 — 1, 2.



Krivkovy integral
Pripomenuti.
e Pro ¢ : R — C definujeme
¢'(t) = (Rep)'(t) + i(Imp)'(t)

b b b
/ o(t)dt = / (Re )(t)dt + i / (Im ) (£) .
e Diky derivaci sloZené funkce vsak obvykle miZeme pocitat rovnou, tedy tak, Ze i chdpeme jako
konstantu.

o Krivky: parametrizujeme, pro uraviené jednoduché kiivky je kladnd orientace je proti sméru ho-
dinovyjch rucicek...

e Usecka mezi body a a b: p(t) = a+t(b—a), t € [0,1].
o Kruznice se stiedem S a polomérem r v kladném sméru: o(t) = S + re't, t € [—m, 7]

o Krivkovy integral funkce f podél krivky C

b
[ 1@z = [ st
c a
e Pokud je kfivka C sloZend z nékolika kifivek Cq, ..., C,, miZeme integrovat pres jednotlivé kiivky
a ndsledné secist. Pozor na zachovdni sprdavné orientace.

o Je-li F'(z) = f(2) na oteviené Q, pak rekneme, Ze F je primitivni k f na Q, a pro kiivku C s
pocdtecnim bodem z1 a koncoviym bodem zo plati

/ F(2)dz = F(z5) — F(z1).
c
Tedy integrdl nezdvisi na cesté.

e Cauchyova véta: Je-li Q) jednoduSe souvisld oblast a f je holomorfni na Q, pak pro kazZdou
uzavienou kifivku C C
/ f(z)dz =0.
c

e Holomorfni funkce na jednoduse souvislé oblasti md primitivng funkci.



