12. cviceni - vysledky
5. 1. 2023

Priklad 1.

a. Df =R, f je spojitd na R, f je sud4, daldi idaje uvadime jen na [0,00). f(0) = v/2,
limita v oo je co. Derivace existuje pro x # £1,42, f/ (1) = —oo, f1 (1) = o0, f.(2) =
—00, f1(2) = co. f je klesajici na [0, 1], rostouci na [1,\/§], klesajici na [\/g, 2] a
rostouci na [2,00). V bodech 1 a 2 jsou minima (globalni, hodnota 0), v bodech 0 a

\/gjsou lok&lni maxima (f(\/g) = \/g) Obor hodnot je [0,00). f je ryze konkdvni na

intervalech [0, 1] (ze sudosti na [—1,1]), [1,2] a [2,00). Inflexni body nema. Asymptota
vV oojey=uz.
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b. D(f) = R\{1 + log; 4}
f je na celém D(f) spojita.
f neni ani sudé, ani lichd. Zrejmé neni ani periodicka.
lim, , o f(x) = %3, limg 1 410g,4— f(2) = liMg 51 110g, 44 f(7) = 00, limy 00 () =1
f na (—oo,logs 3) U (logs 12, 00) klesd a na (logs 3, logs 12) roste.
Globélni minimum je bod [log3 %, —%]
f je na (—ool) konkavni a na (1,logs 12) a na (logs 12, 00) konvexni.
Inflexni bod je [1, —32].

Asymptota v oo je y = 1, asymptota v —oo je y = —%.
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Priklad 2 a o - e

Piiklad 4: Dy = R\ {27}, f je spojitd v kazdém bodé Dy, limita v —oo je —oo, limita v
+00 je +o0, limita v 27 zleva —oo a zprava +oo. [ je rostouci na (—oo,0), klesajici na (0, 27),
klesajici na (27, 1322), rostouci na (1322, +00); f/(0) = 0 (je tieba dopoéitat zvlast), v bods 0 je
lokalni maximum (hodnota 0), v bodé 132 lokalni minimum (hodnota 132¢/10); Hy = (—o0,0) U
(1909 {/10, +00). f je konkévni na (—oc,27), konvexni na (27,125), konkavni na (125, +0c). V
bodé 125 je inflexni bod. f nemd asymptoty. Graf:
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zbytek na nésl. strané
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Priklad 2 b

Priklad 4: Dy = R, [ je spojita na R, limita v —oo je —oo, limita v 400 je +o00. [ ma vlastni
derivaci na R\ {0}, f’(0) = +o0; f je rostouci na (—oo, —1), klesajici na (—Z,—1), rostouci na
(=1,400); v bodé —I ma lokélni maximum, v bodé —1 lokélni minimum, H; = R. f je konvexni
na (—oo, —7), konkavni na (-7, —1), konvexni na (—%,0), konkavni na (0, +00), inflexni body jsou
—Ta —%. Asymptota v +ociv —c0 jey =x + % Y ’_T
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Priklad 2 c o . . o
Piiklad 4: Dy = R\ {-5,5}, f je licha, staci tedy vySetfit na (0,5) U (5, +oc). f(0) = 0, limita
v bodé 5 zleva je —%, limita v bodé 5 zprave je I, limita v +oc je 0. f je klesajici na (0,5)
a na (5,+oc) (z lichosti plyne, Ze je klesajici na (—5,5) i na (—oo, —5), lokdlni extrémy nem4,
Hf = (—%,%). f je konkavni na (0,v/5), konvexni na (v/5,5), konvexni na (5, +oc); symetricky
na zaporné poloose; inflexni body jsou —5, 0 a 5. Asymptota v +oc i v —co je y = 0.

Graf:

Piiklad 2 d _
Priklad 4: Dy = (—o0, f;%\/z)u (0, +00); f je klesajici na (—oo, f%ﬁ), klesajici na (0, 3), rostouci
na (3,+00), v bodé % je lokalni minimum; H; = R; f je konkavni na (foo,f%\/z), konvexni

na (0, {/3 + %\/5), konkavni na ({/3 + %\/5, +00), v bodé {/3 + %\/5 je inflexni bod; f nema

asymptoty.
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Priklad 2 e © emr e e o

Priklad 4: Dy = R\{0}; f je spojita v kazdém bodé D; limita v —co je —o0, v 400 je +00, v 0 zle-
va +o00, v () zprava 0. f je rostouci na (—oo, 75%5 log 2), klesajici na (75%5 log 2, 75%5 log2),
rostouci na (7% log 2, 0), rostouci na (0, +oc0). V bodé 75"'2—‘/5 log 2 je lokalni maximum, v bodé
75;25 log 2 lokalni minimum, Hy = R.. f je konkavni na (—oo, f% log 2), konvexni na (f% log 2,0),
konvexni na (0, +00). V bodé f% log 2 je inflexni bod. Asymptota v +ocoiv —o0 jey = x—4log2.
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