16. Absolutné spoijité funkce a funkce

s konecCnou variaci



AC a BV funkce

Definice
Necht | = [a,b] CRaf:l - C.

m Rekneme, Ze funkce f je absolutn & spoijita na
intervalu | C R, jestlize pro kazdé ¢ € R,¢ > 0,
existuje § € R,§ > 0, takové, Ze pro kazdy disjunktni
systém intervalll {(g, b))}, g, b el,j=1,...,n,
plati

Yb—a)<s = Y Ifh) —f@) <e.
=1 j=1

MnoZzinu vSech absolutné spojitych funkci na
intervalu | znaCime AC(l).



AC a BV funkce

m Variaci funkce f naintervalu | definujeme
predpisem

VE(f) = sup {Z (i) — F(xi_)|: (X3, je déleni |} .
i=1

Rekneme, e funkce f ma na intervalu | ¢ R
kone ¢nou variaci , jestlize V2(f) < oo.



AC a BV funkce

Véta 16.1

(i) Jestlize f € AC([a, b]), potom f’(x) existuje s.v. v
[a,b], f' € £([a,b]) a

y
f(y) —f(x) =/ f’, X,y € [a,b], x <y.

X
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(i) Necht ¢ € £Y([a,b]) af(x) = fax p(t)dt, x € [a,b].
Potom f € AC([a,b]) a f’(X) = ¢(X) s.v. v [a, b].



AC a BV funkce

Véta 16.2
Necht f,g € AC([a, b]). Potom

b b
| to=rai- [ 1o
a a



AC a BV funkce

Véta 16.3

Necht f:[a,b] — R. Plati f € BV ([a, b]), pravé kdyz
existuji neklesajici a omezené funkce g, h:[a,b] — R,
takove, zZef =g —h.
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Véta 16.4

Necht f je monotonni na intervalu J. Potom f/(x) existuje
vlastni s.v. v J.



