
P�r��klady 2.

Dom�ac�� �ulohy (odevzdejte, pros��m, do 5.3. 16:00):

1. (6 bod�u) V algeb�re (N;+)� (N;+) najd�ete mno�zinu gener�ator�u minim�aln�� vzhledem
k inkluzi . Doka�zte, �ze neexistuje kone�cn�a mno�zina gener�ator�u t�eto algebry. (0 62 N!)

2. (9 bod�u) Najd�ete v�sechny homomor�smy (Q;+; �)! (Q;+; �).

V�sechna sv�a tvrzen�� zd�uvod�nujte, hodnot�� se i jasnost a srozumitelnost argumentace!

P�r��klady vhodn�e na cvi�cen��:

3. Najd�ete nejmen�s�� mno�zinu gener�ator�u algebry a) (Z;+)� (Z;+), b) (N; �)� (N; �).

4. Rozhodn�ete, kter�e z n�asleduj��c��ch zobrazen�� jsou homomor�smy:

� :(C;+; �)! (M2(R);+; �); a+ bi 7!

�
a b

�b a

�

� :(Z;+; �)! (f0; : : : ; n� 1g;+ mod n; � mod n); x 7! x mod n

 :(f0; : : : ; n� 1g;+ mod n; � mod n ! (Z;+; �); x 7! x

5. Najd�ete v�sechny homomor�smy a)(Z;+) ! (N;+), b) (Z;+) ! (N [ f0g;+), c)
(Z;+; �)! (Z;+; �), d)(Q;+)! (Z;+).

6. Rozhodn�ete, kter�e z n�asleduj��c��ch algeber jsou izomorfn��: (R;+), (R; �), (R+;+), (R+; �).

7. Doka�zte, �ze (R2; �) 6' (R3; �), zat��mco (R2;+) ' (R3;+).

8. Doka�zte, �ze (Z;+) 6' (N; �), (Q;+) 6' (Q+; �), ale (R;+) ' (R+; �).

Dal�s�� doporu�cen�e p�r��klady na dom�ac�� po�c��t�an��:

9. Napi�ste, jak vypadaj�� operace algebryA = (Z;+; �)�(Z; �;+). Spo�ct�ete h(1; 0); (0; 1)iA.

10. M�ejme algebry A = (A;F ) a A1 = (A1; F1); : : : ;An = (An; Fn) ve stejn�em jazyce
� a fi : A ! Ai, i = 1; : : : ; n, homomor�smy. Doka�zte, �ze zobrazen�� f : A !

Q
n

i=1
Ai

de�novan�e f(a) = (f1(a); : : : ; fn(a)), je homomor�smus A a
Q

n

i=1
Ai.

11. Doka�zte, �ze �z�adn�e dv�e z n�asleduj��c��ch algeber nejsou izomorfn��: (N;+), (N; �), (Z;+),
(Z; �), (Q;+), (Q; �).
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