
P�r��klady 6.

Dom�ac�� �ulohy (odevzdejte, pros��m, do 2.4. 16:00):

Ozna�cme C� = (C�; �;�1 ; 1) grupu nenulov�ych komplexn��ch �c��sel s n�asoben��m, Cn pod-
grupu C� tvo�renou mno�zinou Cn = fz 2 C� j zn = 1g pro ka�zd�e n 2 N a Cp1 podgrupu
C� tvo�renou mno�zinou Cp1 =

S
k2NCpk pro ka�zd�e prvo�c��slo p (tzv. Pr�uferovu grupu).

1. (7 bod�u) Doka�zte pro ka�zd�e k 2 N, �ze plat�� Cp1=Cpk ' Cp1 .

2. (8 bod�u) Najd�ete prost�y homomor�smus grupy Cp1 do grupy (Q=Z;+;�; 0)

V�sechna sv�a tvrzen�� zd�uvod�nujte, hodnot�� se i jasnost a srozumitelnost argumentace!

P�r��klady vhodn�e na cvi�cen��:

3. Jak vypad�a faktorgrupa a) (R;+;�; 0)=(Z;+;�; 0), b) (Q;+;�; 0)=(Z;+;�; 0)?

4. S kterou zn�amou grupou je izomorfn�� faktorgrupa
a) (C;+;�; 0)=(R;+;�; 0), b) (C�; �;�1 ; 1)=(R+; �;�1 ; 1)?

5. Doka�zte, �ze plat�� C�=Cn ' C� (zna�cen�� viz Dom�ac�� �ulohy).

6. Doka�zte, �ze je-li H � G a [G : H] = 2, pak H E G. Doka�zte, �ze obdobn�e tvrzen��
neplat�� pro [G : H] = 3.

7. Najd�ete v dihedr�aln�� grup�e D8 podgrupy A a B, aby A E B E D8 a A 6E D8

Dal�s�� doporu�cen�e p�r��klady na dom�ac�� po�c��t�an��:

8. Najd�ete v�sechny norm�aln�� podgrupy dihedr�aln�� grupy D8.

9. Je-li Q osmiprvkov�a kvaternionov�a grupa, ov�e�rte, �ze f�1g tvo�r�� norm�aln�� podgrupu
N a rozhodn�ete, zda je Q=N izomorfn�� grup�e Z4 nebo grup�e Z2 � Z2.

10. Uva�zujte grupu D2n symetri�� pravideln�eho n-�uheln��ka pro sud�e n � 4.

a) Doka�zte, �ze st�redov�a symetrie (tj. oto�cen�� o 180 stup�n�u) generuje norm�aln�� pod-
grupu, ozna�cme ji N.

b) V z�avisosti na n rozhodn�ete, zda je grupa D2n=N abelovsk�a.
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