2. cviceni

1. Uvazujme obor integrity (R, +,—,-,0) a ozna¢me (Q,+, —, -, %) jeho po-

dilové téleso. Ovérte, ze

(a) %2 =¥ pro kazdé ¢ € Qaz,y € R\ 0,

(b) jsou operace na podilové télese dobie definované,

(c) je (Q,+,—,, ) opravdu téleso.

2. Dokazte, ze podilové téleso oboru Z[i] lze ztotoznit s télesem Q[i] (nejprve
tvrzeni pfesné zformulujte!).

3. Ovérite, ze operace s polynomy spliuji axiomy komutativniho okruhu.

4. Kdybychom symbolem ¢ oznacili nikoli tiidu ekvivalence, nybrz dvojici

(a,b) € R x (R \ {0}) a kdybychom operace +,—,- zavedli stejné jako u
podilovych téles, které axiomy oboru integrity by pro R x (R\{0}) neplatily?



Reseni:
1. (a) &2 = by = (@ z,b-2)~(a-y,b-y) < avby = bray, coz plyne z

b-x
komutativity nasobeni.
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2. zobrazeni, které formalnimu zlomku gj:gﬁ, kde a,b,c,d € Z, b # 0 # d,

ptitadi jeho komplexni vyhodnoceni %{IZ = (a+bi)(c—di)* + d* €
Qli] je bijekce prevadéjici operace + a - v podilovém télese oboru Z[i]

na operace + a - v télese Q[i].

3. Mame-lip=>" p,a", q=>, qa", r=>, ma" € R[z], pak
p+q=>(pn+q)x" =3, (¢ +pu)z" = q+p,
Pq=2 e Pi @) =32, (3 @i D) =D 4,
(p+q)+r =23 ((Pntgn)+ra)z" =3 (Pn+(gntrs))2" = p+(q+r).
(p@)r =200 jmn P @)™ T =32, (i jyhmn Pi €y TR) 2" = pe(q-T),
p+0=p,p-1=p, p+(-p) =0,
re(ptq) =130+ an)e” =30, 00 - (Pai A Gui))2" =
=2, o Pai)a™ + 30, (X0 i qni)T =p T g

4. Platily by vSechny axiomy kromeé axiomu opacného prvku a axiomu
distributivity.




