14. cviceni
To nejlepsi z celého semestru

1. Najdéte vSechna z € Z, pro ktera plati x =5 (mod 7), x = 4 (mod 8),
x =2 (mod 9).

2. Spocitejte ireducibilni rozklad prvku 9 4+ 3i v oboru Z[i].

3. Najdéte v okruhu Z generator hlavniho idealu (100Z + 60Z + 16Z) N21ZN
9Z.

4. Dokazte (pomoci Eisensteinova kriteria) ireducibilitu polynomu x%+z%+1
v oboru Z[z].

5. Uvazujme monicky polynom f = >_ a;z' € R[z], ktery se v R rozklada na
linearni ¢initele (z —wuq) - ... (x — u,). Vyjadiete soucet ¢tverct jeho kofent
u? + ...+ u? pomoci koeficientti ag, . .., a, 1.

6. Najdéte viechna z,y, 2 € Z splijici 22 + y* + 22 = 15w? (névod: feste
nejprve kongruenci modulo 8).



Reseni:

1. x =236 (mod 504), , tj. x € {236 + 504k| k € Z}.
2.943i=3-(141)-(2—1)

3. 2527.

4. Pouzijeme Eisensteinovo kriterium pro (z +1)% + (z + 1) +1 = 25 +
625 + 152 4 2123 + 1822 + 92 + 3 a prvodcislo 3.

5oui+...+ud=a_ | —2a, s

6. nutnd podminka: 2% + y* + 2> + w? = 0 (mod 8) a a®> = 1 (mod &)
pro a liché a*> = 0 nebo 4 (mod 8) pro a sudé = x,y, z, w sudé. Nyni
vytkneme ze vSech naznamych cislo 2 a vykratime cislem 4 a fesime
stejnou rovnici = r=y=z2=w =0



