6. cviceni
Ve skole:

1. Urcete nasobnost kofenu 2 polynomu

(a) x° — 62t + 1123 — 222 — 122 + 8 € R[z]

(b) 2° + a* + 4a® + 52 + 22 + 1 € Zq[x],

(c) 2°+ 22 4+ 2% + 2 € Z3x].
2. Najdéte vSechny kofeny polynomu 22 + x € Zg[z] v okruhu Zg a napiste
vSechny jeho rozklady na soucin korenovych ¢initeli.

3. Najdéte vSechna takova a, b € R, pro kterd m4 redlny polynom z* —ax3+4b
nasobny kofen (tj. aspori dvojnasobny).

Ulohy pro samostatné pocitdni:

4. Najdéte polynom s racionalnimi koeficienty stupné 4, jehoz kofenem je

¢islo V2 4+ /3

5. Necht f je polynom kladného stupné nad oborem integrity. Dokazte, Ze
jsou-li polynomy f, f" nesoudélné, pak f nemé zadny nasobny koten.



Korenem jsou prvky 0,2, 3,5,
?4+r=z(r+1)=(x+4)(z+3).

(a,b) € {(a,0) | a € R} U{(a, 25a*) | a € R}.

(V2432 =54+2V6a (V2 +V3)t = (5+2V6)% = 49 + 2076,

proto (v/2 4+ v/3)* — 10(v/2 + v/3)? = —1, tudiz v/2 + v/3 je kofeneme

polynomu z% — 1022 + 1.

Mé-li f nasobny kofen «, pak existuje g, pro ktery f = (z — a)?g, a
protoze ' = ((z — a)?g) = 2(z — a)g + (z — @)*¢’ je (x — «) spolecny
deélitel f, tudiz f, f’ jsou soudélné.



