11. cviceni
Ve skole:

1. Spocitejte ireducibilni rozklady:
(a) 17, 11 + 2¢ v Z]1],
(b) 2* — 4 v Z[z], R[], Clx],
(c) 3—iv2,1—2iv2,2 v Z[iv/?2]

2. Spocitejte v Z[i] (pomoci Eukleidova algoritmu nebo normy)
(a) NSD(5 + 74,3 — i), (b) NSD(5,3+ 4i), (c) NSD(8 + 5i,4 + i).

3. Najdéte v Z[i] NSD(6 — 7i,7 + i) a prislusné Bezoutovy koeficienty.

4. V oboru Z[Z\/S] dokazte, ze neexistuje zadny prvek s normou 2 ani 3, a
urcete néjaky ireducibilni rozklad prvku 6. Jednéa se o rozklad na prvocinitele?

Ulohy pro samostatné pocitdani:

5. Najdéte vSechna celociselnd Teseni rovnice 35z + 8y = 7.



Reseni:

1.

(a) 17 =144 = (1 +4i)(1 — 44), 11+ 2i = —(1 + 2i)?,

(b) 2t — 4 = (2? — 2)(2% + 2) v Z[z],

vt —4 = (z+V2)(r —v2)(2* +2) v Rz],

2t —4 = (r +V2)(z — vV2)(z +iv2)(x —iv2) v C[z]

(c) 3 —iv/2 je ireducibilni, 1 — 2iv/2 = —(1 +iv/2)?, 2 = —(iv/2)%

(a) 1414, (b) 2+14, (c) 1.

CNSD(6 —7i,7T+i) = —2—i=(6—7i)+ (=1 +1)(7T +1).

Kdyby v(a + biv/5) = a® + 50> = 2,3, pak by b = 0 a tedy 2 & 3 by
byla druh& mocnina, coz neplati.

Napiiklad 6 = 2-3 = (1+14v/5)(1 —iy/5) jsou ireducibilni rozklady, kde
zadny z ¢lentd rozkladu neni prvocinitel.

(z,y) € {(21—8k, —91+35k) | k € Z} = {(—3—8k, 144+ 35k) | k € Z}.



