CVICENI Z UVODU DO TEORIE GRUP

Opakovani:
(1) Popiste vSechny podgrupy a mnoziny automorfismt a endomorfism grupy
(a) Z5o (b) Z;:)).
(2) Popiste vsechny podgrupy grupy Zj.
6.10.

2. PERMUTACNI GRUPY

2.1. Necht 7,0 € S,,.
(a) Dokazte, ze mo = om, pravé kdyz n° =,
(b) spoditejte 77 pro m = (134)(58)(279) a o = (17)(24)(39)(58) a rozhodnéte,

zda mo = om.

2.2. Dokazte, ze

(a) Sn={@y) |i<j,i,5€{1,...,n}}),

(©) S ={(12),(12...n)),
2.3. Dokaite, Ze je alternujici grupa A,, pro vSechna n > 3 generovana trojcykly.
2.4. Necht n > 5 a N je normalni podgrupa alternujici grupy A,. DokaZte, Ze
N = A, pokud

(a) N obsahuje néjaky trojcyklus,

(b) N obsahuje permutaci, kterd ma v cyklickém zapisu cyklus délky aspoi 4,
(c) N obsahuje permutaci, kterd mé v cyklickém zapisu praveé jeden trojcyklus,
(d) N obsahuje permutaci, kterd mé v cyklickém zapisu aspon dva trojcykly,
(e) N obsahuje permutaci, kterd ma v cyklickém zépisu néjaky dvojcyklus.

2.5. Dokazte, Ze je grupa A, pro vSechna n # 1,2, 4 jednoducha.

Date: 6. fijna 2020.



