CVICENI Z UVODU DO TEORIE GRUP

Opakovani:
(1) Najdéte vsechny Sylowovy podgrupy grupy (a) Sy (b) Dig.

7. NILPOTENCE A p-PODGRUPY
7.1. Sylowovy podgrupy.

7.1. Najdéte vSechny Sylowovy podgrupy grupy
(a) Se, (b) Zaoo X Z3oo, (c) Ag, (d) As.

7.2. Nilpotentni grupy.

7.2. Rozhodnéte, zda existuje kone¢na nilpotentni grupa G, pro kterou |Syl5(G)| >
1.

7.3. Popiste (aZ na izomorfismus) vSechny Sylowovy podgrupy nilpotentni grupy
G jestlize (a) je fadu 105, (b) neni cyklickd a je fadu 99. Jaky je stupen nilpotence
téchto grup? |Syls(G)| > 1.

7.4. Necht n = 2m > 4. Na mnoziné {1,...,n} zavedeme ekvivalenci ~ pravi-
dlem a ~ b, pravé kdyz a = b (mod m), a definujme bijekci b : {1,...,m} —
{1,...,n}/ ~ predpisem b(a) = {a,a + m}. Déle pro ¢ € Ds, definujme [o] €
S({1,...,n}/ ~) predpisem [0]([a]~) = [o(a)]~. Dokazte, Ze je zobrazeni ¥ :
Da,, — Sy, zavedené vztahem V(o) = b~l[o]b izomorfismus grup Da,/Z(D2,) a
Doy,

7.5. Spocitejte iterovana centra grupy Ds, pro n > 3, rozhodnéte, pro kterd n je
grupa Dy, nilpotentni, a pfipadné urcete stupen nilpotence.
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