14 The best of Algebra 2024

Zadéani
Cviceni 22. a 23. kvétna, verze ze dne 21. kvétna 2024.

Cile cviceni: Semestr zakonc¢ime hitparadou nejvétsich pocetnich zazitku letosniho kurzu algebry,
které si chceme, muzeme a musime zopakovat.

Ijlohy, které si chceme znovu vyresit:

Uloha 14.1. Najdéte néjaké celociselné feseni rovnice 1023z + 96y = 18.
Uloha 14.2. Délte se zbytkem polynomy z” — 1 a 2™ — 1 v oboru Z[z].
Uloha 14.3. Najdéte nejvétsf spolecné délitele NSD(3 + 41,7 + 2i) v oboru Z[i].

Uloha 14.4. Rozmyslete si, pro¢ je polynom %xs + 525 + %mE’ —122% + %x — 6 ireducibilni v oboru

Q).

Uloha 14.5. Zkonstruujte kofenové nadtéleso polynomu 2 + x + 1 nad Z,. Uvédomte si, Ze je
téleso dokonce rozkladové a polynom nad nim rozlozte na linearni c¢leny.

Uloha 14.6. Dokazte, 7e jsou izomorfni t&lesa Q[a]/(a® — 2) a Q(¥/2).
Uloha 14.7. Najdéte vSsechny generatory cyklické grupy Z:.

Uloha 14.8. Jaké jsou mozné faktorgrupy grupy Ss?

Uloha 14.9. Spoctéte stupeii rozsffeni [Q(v/3,v/3) : Q].

Uloha 14.10. Spocitejte Galoisovu grupu Gal(U/Q), je-li U rozkladové nadtéleso polynomu z*—2.

A na dplny zavér kontrolni otazka

Uloha 14.11. Ktery z prikladu se v zadani zadného cviceni nevyskytoval?
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