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Definice. Zlomek % v zékladnim tvaru, kde s > 0, je dobrd aprozimace ¢isla £ € R, pokud
e pro kazdé g €Q, kde 1 < ¢ < s, plati |r — s&] < |p — ¢€|;
e navic pro v8echna p € Z plati |r — s§| < [p — s&|.
Véta. Bud' & >0, {{} #0, % Pak jeho sblizené zlomky

Pr o hde

an

n >0, pokud0 < {¢} <3,
n>1, pokud%<{§}< 1,

ddvaji prave vsechny dobré aproximace cisla €.

0. Urcete vSechny dobré aproximace Cisel % a %

' 1. Urcete v8echny dobré aproximace &isel % a %.
I 2. Uréete viechny dobré aproximace &isla o € R, pokud {a} = 0 nebo {a} = 3.
3. Bud a € R. Urcete vSechny jeho dobré aproximace se jmenovatelem 1.

4. Necht n € N, o € R, 0 # {a} # 1, n > o > 0. Oznatme a = [ag,a1,...] an—a = [by,br,...].
Ukazte, ze pak plati:
(a) bop=n—ap—1;
(b) a1 =1 < {a} € (},1) < b >2;

(c) % je dobra aproximace a <= n — L je dobréa aproximace n — a.
5. Urcete prvni ¢tyii koeficienty v Fetézovém zlomku a prvni ¢tyii dobré aproximace ¢isla m = 3,14159265.. . .

6. Necht n > 0 a necht Z—: je n-ty sblizeny zlomek ¢isla o € R\ Z, a > 0. Dokazte, ze pak kazdy jiny
zlomek 2, kde 1 < g < gy, splivgje [ — 2| > o — 22 |.

x 7. Ukazte, Ze alesponi jeden z libovolnych dvou po sobé jdoucich sblizenych zlomki ¢isla a > 0 spliuje

8. Ukazte, ze pokud {a} > %, pak sblizené zlomky g—: pro n > 1 jsou vSechny dobré aproximace a.

Definice. Bud ¢, = e primitivni n-t4 odmocnina z 1. Pak n-ty cyklotomicky polynom definujeme

vztahem ¢, () =[] 1<a<n (x — (%), kde nasobime pres viechna a nesoudélna s n.
NSD(a,n)=1

Véta. Plati deg(tn) = ¢(n). Ddle 2™ —1 =[]y, ta(x), kde ndsobime pres vSechny kladné délitele n.

I'9. Rozlozte polynomy z'4 — 1 a 2'® — 1 na souéin ireducibilnich polynomu v Q[z]. Uréete &trnécty a
patnéacty cyklotomicky polynom.

! 10. Rozlozte polynom z" — 1 na sou¢in ireducibilnich polynomu v Q[z] pro a) n =7, b) n = 12.
11. Spoctéte osmy cyklotomicky polynom a vypoctem ukazte, Ze je ireducibilni.
12. Dokazte, Ze t,r(v) = Zf;ol zi ! pro kazdé prvocislo p a k € N.
13. Dokazte, Ze to,(—x) = t,(x) pro kazdé liché n > 1.

Ulohy s nekladngm ¢islem budou piedvedeny na cvicent jako vzorove.
Ulohy s ! je doporuceno Fesit piednostné.
Ulohy s * jsou ndrocnéjsi.



