Kvantily

Distribuéni funkce F(x) = P(X < x) je neklesajici a zprava spojita.

Ziejmé plati
P(X <x)=P(X <x)+ P(X = x), pfiCemz
P(X < x) je hodnota distribu¢ni funkce F v bod¢ X,

P(X < x) je limita zleva distribu¢ni funkce F v bod¢ X,

P(X = x) je skok distribu¢ni funkce F v bod¢ x.
a-kvantil je bod, ktery spliiuje podminky

() PIX < gx(@)] = «,

(i) P[X = qx(@)] = 1 — «.

U spojitych nahodnych velicin je distribu¢ni funkce F(x) hladka
(oboustranné spojita v kazdém bod¢), nema skoky a pro vSechna
realna X plati P(X = x) = 0.

Inverze F~! k distribuéni funkci F je kvantilova funkce a
a-kvantil je hodnota kvantilové funkce v bodé a, tedy F~1(a).

Plati P[X < qx(a)] = F[F 1(a)] = a, P[X > qx(a)] = 1 — a, &¢imz
jsou splnény podminky (i) a (ii).

a-kvantil gy () je takovy bod, Ze nahodna veli¢ina
X nabude s pravdépodobnosti a hodnoty pod nim

a s pravdépodobnosti 1 — a hodnoty nad nim.

a-kvantil je jednoznacné urcen.



U diskrétnich nahodnych veli¢in je distribu¢ni funkce

F (x) po ¢astech konstantni a ma skoky v bodech x; 0 velikosti p; =
PX=x),i=1,2, ..

(i) znamena, Ze hodnota distribu¢ni funkce v bod¢ gy () je = a.
(ii) Ize piepsat ve tvaru P[X < qx(@)] =1 — P[X = qx(a)] < «a,
tedy limita zleva distribu¢ni funkce v bodé gx () je < a.
a-kvantil gy () je takovy bod, Ze v ném

hodnota distribucni funkce je > a a
limita distribucni funkce zleva je < a.

a-kvantil neni jednoznac¢né urcen.



