
Matematika III, cvičeńı 5 29. 10. 2020

Spočtěte ḿıru množiny.

1. M = {[x, y] ∈ R2 : x2 < y < x+ 2}

2. M = {[x, y] ∈ R2 : 1 ≤ x ≤ 5, y ≤ 3, xy ≥ 1}

Vypoč́ıtejte ḿıru množiny omezené křivkami.

3. x = 2, y = x, xy = 1, x = 0

4. y = 8
4+x2 , y = x2

4

5. 2x− y = 0, 2x− y − 7 = 0, x− 4y + 7 = 0, x− 4y + 14 = 0

Spočtěte integrál přes množinu.

6.
∫
M
x2 + y2 dx dy, M je trojúhelńık s vrcholy [0, 0], [1, 0], [0, 2]

7.
∫
M
x(y + 1) dx dy, M je jednotkový kruh

8.
∫
M
xy dx dy, M je čtvrtina jednotkového kruhu lež́ıćı v prvńım kvadrantu

9.
∫
M
ye−x dx dy, M = {[x, y] ∈ R2 : x ≥ 0, |x− y| ≤ 1}

10.
∫
M

(x2y + xy2) dx dy, M je trojúhelńık s vrcholy [0, 0], [2, 1], [1, 2]

Spočtěte integrál přes množinu.

11.
∫
M

1√
x2+y2

dλ, kde M = {[x, y] ∈ R2, x2 + y2 < x}

12.
∫
M
x dλ, kde M = {[x, y] ∈ R2, x, y ≥ 0, 1 ≤ x2 + y2 ≤ 4}

13.
∫
M

(x2 + y2) dλ, kde M = {[x, y] ∈ R2, x
2

9 + y2

4 ≤ 1}

14.
∫
M
x2y2 dλ, kde M = {[x, y] ∈ R2, 1 ≤ xy ≤ 3, x ≤ y ≤ 2x}

15.
∫
M

1
(x2+y2)2 dλ, kde M je ohraničena křivkami x2 +y2 = 4x, x2 +y2 = 8x,

y = x, y = 2x

Výsledky. 1. λ2(M) = 4, 5 2. λ2(M) = 12− log 5 3. λ2(M) = 3
2 − log 2

4. λ2(M) = 2
(
π − 2

3

)
5. λ2(M) = 7 6. 5
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10
11. 2, hint: polárńı souřadnice 12. 7

3 , hint: polárńı souřadnice 13. 39
2 π,

hint: zobecněné polárńı souřadnice, x = 3r cosα a y = 2r sinα 14. 13
3 log 2,

hint: speciálńı substituce u = xy, v = y/x 15. 3
128 , hint: polárńı souřadnice


